{221x—331y=1

221x3-331x2=1

donc par différence membre a membre : 221 (x-3)-331(y-2)=0

221 (x-3) =331 (y - 2)

X — 3 est un entier relatif donc 221 divise 331 (y - 2)

221 et 331 sont premiers entre eux donc, d’aprés le théoréme de Gauss, 221 divise y — 2,

Il existe donc un entier relatif k tel quey — 2 =221k
En remplacant dans 221 (x — 3) = 331 (y — 2), on obtient que x —3 =331k doncx =331k + 3 ety =221k + 2

Vérification :

221 (331 k +3)-331 (221 k+2) =221 x 331 k + 221 x 3-331 x 221 k- 2 x 331
221 (331k+3)-331(221k+2)=221x3-331x2=1

Les solutions de I’équation (E) 221 x — 331y = 1 sont les couples (331 k + 3 ; 221 k + 2) avec k € Z.

3.a (vn) est une suite arithmétique de premier terme v, = 3 et de raison 331 doncv,=331n+3

b. Up=Vyq<=2+221p=3+3310<221p-331q=1<(p; q) est solution de (E) donc, p =331k + 3 et q=221k + 2 avec
k e Z.

3 497
0<p<500donc0<331k+3<500«<—-3<331k<497 < ——<k<—

331 331

k e Zdonck € {0; 1}

Pourk=0,p=3etq=2donc0<p<500 et
Pourk=1,p=334etq=223donc0<p<500

Les deux conditions 0 <p <500 et 0 < g < 500 sont vérifiées donc soit k = 0 soit k = 1

0 <qg=<500.

et 0 <q <500.

K| p=331k+3|q=221k+2 | u,=221p+2 | v,=331q+3
0 3 2 665 665
1 334 223 73816 73816

I existe deux couple d’entiers naturels (p ; q), le couple (3 ; 2) et (334 ; 223) telsque u, = v,

500.

0<p=<500

et
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