On considére la suite ) définie sur N parv, = 6 et, pour tout entier natumglv . 1= 1,4v, - 0,05v?2.

1. Soitf la fonction définie sur R parf (x) = 1,4x — 0,05x>.

a. Etudier les variations de la fonctibaur l'intervalle [0 ; 8].

b. Montrer par récurrence que, pour tout entieamgh, O<v,<v,, < 8.
2. En déduire que la suite,() est convergente.

CORRECTION

l.a f est définie dérivable sur [0 ; 8]f{(x) = 1,4 — 0,1x
doncf’(x) > 0 sur [0 ; 8] d’ou le tableau de variationfde

X 0 8
f'(X) +

f - — 10,56
0

b. Vérification :vg=1,4 etv; = 2,0804 donc & vo<v,< 8.
La propriété est vraie poar=0

Hérédité : montrons que pour tautle IN, la propriété est héréditaire : c'est-edjue pour tout n de N siOv,<v,.,< 8 alors
O0<V,+1SVh4058

0<v,<v,.1< 8 or lafonctiorf est croissante sur [0 ; 8] don&® (v,) <f (Vh+1)<f(8)soit0S vy, 1< Vy:+2<8

pour toutn de N, la propriété est héréditaire donc estevpaiur toun de IN.

2. La suite {,,) est croissante majorée par 8 donc est convergente



