Pour chaque proposition, indiquer si elle est vraiefausse et proposer une démonstration pourpamée indiquée.
Dans le cas d'une proposition fausse, la démornstratonsistera a fournir un contre exemple.
Une réponse non démontrée ne rapporte aucun point.

Partie A

. . e . . . -2
On considére une suita {), définie sur INdont aucun terme n'est nul. Ofinitéalors la suite\(,)) sur Nparv,= —.
u

n

1 Si (u,) est convergente, alorg) est convergente.
2. Si (uy) est minorée par 2, alorgJ est minorée par - 1.
3. Si (u,) est décroissante, alons est croissante.
Partie B
On considére une suita {) définie par, =3 et pour touh de N,u,.1= ,/7U,
4, Pour tout entier natura,l ona K u,<7
CORRECTION
Partie A
1 FAUX ce sera vrai sauf si la limite de() est 0
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contre exemple: soit la suite définie par= —
n

(u,) est définie sur IN, aucun de ses termes nidsenhcette suite converge versyQ,=—2ndonc lim v,=—o
n-+o

2. VRAI
u,> 2 donc 0 <t <l gonc=2522 soitv, > -1
u, 2 u, 2
3. FAUX voir le contre exemple de la question 1
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soit la suite définie par, = —
n

(u,) est définie sur IN, aucun de ses termes nigsehcette suite est décroissante
v, =-—2ndonc {,) est décroissante.

Partie B
4. Vérification :
uo=3donc ug< 7, la propriété est vraie ponr= 0

Démontrons que pour tont 0<u,< 7 implique O U+ 1< 7
Osups7donc X 7up<7x7
donc 0< ,/7u, <7donc (K up,1<7

donc pour touh, on a démontré que si la propriété est vraie agmaalors, elle est vraie au rang+ 1.
La propriété étant héréditaire, elle est vraie goutn de IN



